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. (1,5) Uma matriz A € IR™" simétrica é definida positiva se 27 Az > 0 para todo
x € IR". Mostre que A é definida positiva se e somente se todos os seus autovalores
sao positivos.

. (1,5) Suponha que p,(z) = 2" + ey ' + agx™? + ... + ap_17 + a, é o polindomio
caracteristico de uma matriz nao singular A. Mostre que a inversa de A é um polinémio
de Adegraun —1,ie., At = 311 + BoA+ ...+ B, A" L.

. (1,5) Seja A uma matriz n x n nao singular e b € IR™. Use a decomposi¢ao em valor
singular (SVD) para dar uma representacao da solugao do sistema linear.

. (2,5) Considere a transformacao de Householder generalizada

1
P=1- — — )7
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onde (z — y)Tx # 0. Pede-se:
e Estabelega condigoes sobre x e y que garantem que || Pulls = ||ul|s para todo

u € IR™ nao nulo.

e Sey = ||x||2€1, entdo P é a transformagcao de Householder? Justifique sua respos-
ta.

e Modifique P de modo que || Pul|s = ||u|]2 para todo z,y,u nao nulos.

. (2,0) Obtenha a decomposi¢ao LU e a decomposigao QR (pela transformagcao de House-
hold) da matriz
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. (1,5) Seja A € IR™" uma matriz nao singular. Mostre que se A tem uma decomposi¢ao
LU, entao a decomposicao ¢ tnica.



