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Instruções:

a) A prova tem uma duração de 3 horas;
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d) Justifique todas as suas respostas.

Nome do aluno:

Questões

(1) Mostre que o produto de dois operadores auto adjuntos é auto adjunto, se e somente
se, os dois operadores comutam.

(2) Seja A ∈ M2(R). Para X, Y ∈ M2×1(R), seja f(X, Y ) = Y tAX. Dê condições
necessárias e suficientes para que f seja um produto interno.

(3) Seja V um espaço vetorial sobre C e T um operador linear auto-adjunto. Mostre que:
i) I + iT é não singular.
ii) Se V tem dimensão finita, prove que U = (I − iT )(I + iT )−1 é um operador

unitário.

(4) Seja A uma matriz complexa n× n, (n ≥ 3) de posto 2. Determine todas as posśıveis
formas de Jordan de A.
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